Exercice sur le vocabulaire des ensembles et des applications

EXERCICE n°1 Si A, B et C sont des parties d’un ensemble quelconque F, démontrer que

1) AUB=ANnB

2) AN(BUC)=(ANB)U(ANCQO)

3) A—(BUC)=(A-B)Nn(A-C)

4) (ANBCANC)et ( AUBCAUC)=BcCC
AUB=ANC

5)¢ BuC=BNnA = A=B=C
CUA=CNB

EXERCICE n° 2 Les applications suivantes sont-elles surjectives ? injectives ? bijectives ? et, dans ce cas, préciser f~1.

9:R+ — N

f, sA, G (définies dans le cours) , r = E(x) (ot E(x) est la partie entiere de x)

[z+ 2%] de E dans F pour: a) E=[-1,1], F=R, b)E=[-1,1], F=[0,1], ¢) E=F=1[0,1]

EXERCICE n°3 Si f:E — F et g:F — G sont des applications, montrer que :

f et g sont injectives, alors g o f est injective. Etudier la réciproque.

Si
Si f et g sont surJectlves alors g o f est surJectlve Etudler la réciproque.
Si -1,

gof=idg

Les résultats de cet exercice théorique sont a connaitre et peuvent étre utilisés sans étre redémontrés

= d . . e . .
4) E=Get { Jog= . si et seulement si f et g sont des bijections réciproques

Exercice sur le vocabulaire des ensembles et des applications

EXERCICE n° 1 Si A, B et C sont des parties d’'un ensemble quelconque E, démontrer que

1) AUB=ANB

2p4( UC)=(ANB)U(ANC)
3)A—(BUC)=(A—B)N(A-C)
)

4) (ANBCANC)et ( AUBCAUC)=BCC

AUB=ANC
5){ BUC=BNA = A=B=C
CUA=CNB

EXERCICE n° 2 Les applications suivantes sont-elles surjectives ? injectives ? bijectives ? et, dans ce cas, préciser 1.

9:R, — N

f, sa, G (définies dans le cours) , z = Ez) (ou E(z) est la partie entiere de x)

[+ 2% de E dans F pour : a) E=[-1,1], F=R, b)E=[-1,1], F=[0,1], ¢) E=F=10,1]

EXERCICE n°3 Si f: FE — Fetg:F — G sont des applications, montrer que :

f et g sont injectives, alors g o f est injective. Etudier la réciproque.

Si
Si f et g sont surJectlves alors g o f est surJect1ve Etudler la réciproque.
Si -1

= d . . . , .
4) F=G et { gz; ide St et seulement si f et g sont des bijections réciproques
=1aE

Les résultats de cet exercice théorique sont a connaitre et peuvent étre utilisés sans étre redémontrés



